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(Coordinate Geometry) (5 2 مو‎ А 





1عارف: (Introduction)‏ 
ДЕ‏ ی оско А л‏ کیا جانا اہ 
ЭЗЕЛДЕ‏ وس ط ریا کاب بھی بب تک ای سورت مال بل جن یپ میس وه 
معلو مکرنا موتا е‏ متا مکو ایک خی سے زیادہ کے جوا نے سے 

یا نکیا جا کے شال کےطور من ہر جذ ‌صورت حال پور تج 
)لد شس ایک رک شرن ےگا ین موی 
ایال :جن л‏ ہیں خرب سے شرق کت میں جال نظر 
آ دی ہیں۔ ید “ЯЛ шз Ал‏ 
ال ایک دوست کے مکا نکود نا سے ہیں »کیا حا ہکا صرف ایک 
ت کن ے؟ مال کےطور پر ہم صرف بے جات д‏ دوگ یمر دیس 
Же,‏ کیا ہم ا ںکامکا ن آ سای سے اش لک ریس گے؟ اتآ سای Г‏ 
کال ج بکتک کے مار پاس دومعلومات نہ ہہوں تی ےگگ یک نر 
ینس میں ا لک مکان ا не‏ نک را رآپ ایی کان نا پا سے ہیں جنس ля‏ 5 ہوتب 
آپ رد کی شاخ تک یں کے اورااس کے зн‏ کی کل 3.1 یس 1اس مان کے متا ظا کرت ے» 
ДЯ‏ سے 8 اس МУШЕ‏ ہے тў‏ اورا لک رهب 





نم м‏ دیا طط “л‏ 


Street 2‏ ہب 
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1 فص یی ےآ پ کا نز ایک شب بر ایک نظ کا ے ہیں АЛ 13.2(а‏ یں ХЕК‏ 
کہاں ےلو 7 Е сл‏ گے؟ شا بیدا لک جواب اسر سے و میں نظ یٹ ТКА‏ بت بای 
کا کے با ںکنارے وا پاریشیٹ کے با یں طرف کے اوہ یکوت نود ое‏ وی 
дий д ЛДЕ СЛАВ,‏ کے با سںکمنارے سے 5 лж д» ЖЕ‏ 
„ЛУ e‏ کے مقام کے بارے میں پد چ یناسک متام ری Лу!‏ موتا й‏ پآ پ ال 
ЛЛ үну‏ کے نت Б‏ سے او پر 9 МЖЖ‏ فاصلہ پر оға‏ 
سل ی وا мы‏ 





(а) ©)‏ 
کل 3.2 
اس مقر کے لیے تم نط کے متا مک ن و КЕК УР‏ فک ا کناره اور چ ہکنار وہ ے صو فا صل پہ 
کے ہیں[ شکل ру озок‏ علوم کے کے لی بھی دح رکی معلوماتکا موا ضرو رک سے ۔ 


ا بآ б‏ کردم کے در ذ یشغ لو ےے ما۳ "Seating‏ 27 ہس کر کے کے _ 
مشاہ ۱۸۳۰(1 Соати‏ : (محاسذک )۔ اب تام ڈیب ککوایک ات روک کلاس روم میس بی ےکا کوپ بے 
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63 г” 
جن سکودہمرںع طا کرت سے کلاس روم بیس موجود ہر‎ ЛЫР ہرڈییک ایک مر ظا ہرکرتا ہے۔ بر ییک‎ 
- موو وچ اکا علو مات سے بیا نکیا ہا سس‎ АЛЬ 

уш л, (1) 

(ii)‏ ود طارص ش یتال ے۔ 

رپ ال ڈ ییک Је‏ س تی ری قطا رش سب( 3 لیهس مرع سے دکھایا 
گیاسے۔ ) آپ کے مت کول کے ہیں (3, 5( کمک رارق رکا یمر کی کر کیا ہے (5, 3 کے مہا وی ے؟ انی 
(рг: эЛЕ‏ مشا شور اکر سو تی چو ы‏ ری ےت کے рз)‏ 
ڈیہ کآپ کے صو رت شا یں ےم Йе‏ مشاب ہک نے وا ل олг РЦ‏ 
اتاد ےڈ لی کلو ظا تا سے 
(е8‏ لوطا متا ے 






||| ال‎ ۱ 
|| 
р „Мм ет 


مور پل چٹ سے م ہہ مشاہ ہر کے ہیں سنوی میں موجو و یبھی ے کے مت مکودومودی و سے خلا ہ کیا 
جا سک ہے نتظ والی عالت میں ہیں Жл»‏ کے با سکنارے سے فاصلمطلوب а‏ صو میں 
АВЛА‏ تعدادمطلوب ہے ۔ا سآ سان سے خیالی کے دورد تا کی وج ےیک ایک بہت 
اہ شائغسختص جیومیفری لشاف ہوا۔اس ہاب شش г Ула‏ بنیادی تورات سے متعارف 
کرانا ہے۔ااس کے بار Ла Ја‏ جماعتوں میس رن کے КЇЛ л‏ 
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О!‏ ڈیکارٹ ЕО УЯ Реѕсағіеѕ)‏ 


17 وی صد یکا م ف رای ری دال رہۓ f‏ رك Descartes)‏ ۵ اج سر 
لی کرو رو کر پیش دتا تھا۔ ایک دنع جب وہ اج بست ر پر لٹا ہوا قاس نے ستتوی میں 
نتطہ سے متام کے مل رک وک لک رلیا۔ اس کا ط رت (айде) ФИЛ‏ اور طول البلد 


(Longitude)‏ کے رم خال سای کا ۳۹ ال 07 ^^ г‏ 2 ستو میں نی کے مت مو 
بان / КА‏ ےا م6 0 ی ظا ۲ (Cartesian System)‏ ےکک جانا جات ست. 


)1596-1650( 5 22 


за 





3.10 

КГУ ЛӨ کے مسال کی یی کے لب تا‎ Т а 

2 ) 14 کا مع بہ ہا Stree‏ ا شک دو ОР,‏ جوشرکے وط بیس ایک دوس О‏ 2-0 
وکین شال-جنوب او رمش رن غر کک یس Ж 2000 Шей бү л‏ فاصلہ پر ان ы‏ 
متوازن ہیںء پر مت تقر یپاک سول انتقالی 0-2000« کر کے مو ے اٹ یکا بی سمش رکا ایک ال بنا ہے 
یجس میں مرکو یو ںکوخطوط тве‏ 
45 = 200 مک ستعال 
1„ »تیال ایک دوس ر ےلوگ راس ф}стовв)‏ ری ہیں ان پک را ںی ووگیوں سیل 
کر بی موی ایی جوشالی-جنوسمت میس ارق ہے اورایک شرس مغ Даа‏ ےلوک را سک کی 
4( اکم من رچرذ ж}‏ ے با نکر © اک200 (ووس؟ ی( ایشا „А,‏ میں چارای ے اور 51 
СОЁ О‏ مت میں چارای ے اور ایک دوم ОЧ ў, шины‏ مان کراس ونی Ои‏ 
е (2,5‏ ۔ ا گہدمنادہ دہ کواستعا لکرتے ہو #4( یج 

7 کت یک را سک ве азу)‏ ہیں 

@ یک را سک کی ہوئ یکیو 3,4 бе‏ کے ہیں 


2019-20 


3.2 226 ی زظام (Cartesian System)‏ 
عددکی نظام کے باب مج ЛО‏ پا оа‏ کے ہیں ء عددکی خط پر فاصل ایک О‏ سے ماو 
اکا ول میس ایک ہمت میں شبت اوردوصرے میں کی طور بر مارک کے گے ва‏ جہاں سے فاصلو ںکو مار کک یا کیا سب 
ом СШ (оглу‏ برابر فصو کے مارک کہ вал‏ نے کے یی ےکمرتے 
ہیں اگ ایک اکال فا صل عرد 1 کوظاہرکرتا ОЗ‏ فاص عرد 3 ДУ‏ ے۔0 مرا وطا رکرتا ے ۔ ھپ را سے شت 

مت بل صلہ پم جو وات о‏ سے تابر ہیں Бо‏ اعدادکی مت کل 3.3 یس دکھا گیا ے_ 


مرا 
کر کر 


== А == 
—5 4 35 -—2 2 М | 2 мм ч 


3.4 Р 
کے حوالہ سے‎ Ца نے نتوی یں ا ہے دوش و مو ایک دوسرے م مووک طور پر‎ ревстаев 
شش و کت ہیں ہیما یکل 6 .3یس دایز يا سے۔ ای باب میں‎ АЙ ЫР» کے متا مکووا 2 کیا‎ у 
عو موق ے اور ووسر ی عمودی‎ Л ایک‎ 22 Ьо کے ما ماو ی نکر نے کے لیے‎ БУ Ду Лә 
یس دکھا ایا ے۔‎ 3.6) Ле 


(а) (b) (c) 


کل 3.6 
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4 
ان نطو ماک صول‌منر رز АЈ‏ سے وا „УУ божа‏ .2 اورا نو × × اور 
ҮҮ‏ سے ظاہ ری اور XX‏ کو صی طور з тае)‏ )اورا 
Ау‏ رت шд: маё‏ ۷۰۷ سا کر ЗАЛІ‏ 

(з.тъЎ с Ци»? 
Ү 


مر 
ET SE, LEE‏ اک اه 
Ио 1 NS 4 5‏ 1 4- 4- 5- 
_ @ 
зло‏ 


„йол АЛЬО» 

دوسر 5 0یا مپرا оё,‏ ]80 جع 
ХХ Б‏ و لاح ے۔ او رموری خی ۷۷ء رز گور 
Т‏ ے۔ وہ قط О‏ تطوط ایک ووسر ۓلوگ راس А‏ شت_- گور 


6-5-4-3-2-1 ©| 1 2 3 4 5 б 





کر ہیں مرا لاتا سے سے م0 سے ظا رکرتے ! 
7 7 
لکشت اعدا ف0 او 0۷ روا مس اس لب з‏ 
Д ы‏ = 
۲( اورا 0ر تیب × وی اور ۷ گور مثبت سمتیں 5 
ААЛИ‏ ےن ہاو 0۷ لیب :گور уў ү”‏ 
зз Фа бу‏ 
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شس چ ونی ری 67 
اب مشابره ے ‏ سک وولو ں کور ستو یکوچ موں میں پاٹ ہیںء 
مج 22201 Q21)‏ ( کیک е‏ حص )ہلا کے نجل ان 
کو س0 п, рК‏ ,111 اور 7۷ د گے جاتے 
-( کل و ور ҖӘ, Алба‏ سنوی رونو لتورول اورر بات 
تل ہے ہم اس ستو یک ک_ارتیسزی مست وی л‏ 
بتختص مستوی × هستتویی»اورگورو وشو رک ہیں _ 





کل 3.9 


اب تمدق بسک بطم اش می ںکیوں بای مت رکا те‏ مفید ے من رر وب لکل ور کے 
ЭЛЙ.‏ ہے بنا سے گے ہیں اورگورول سے قاط ۳ اور( کے فاصلوں کور يهاش کے لئ ہم پالت ریب ×× 
اور نز ور رگم ود0( و کے Ле Ж озок» беу‏ 3.10 یس دکھا ییا ے۔ 
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آپ یا ؟ ۱ 
)@( «ز حور бе‏ ۳ موو ی فا صل رج بد گور کےا تم шеш‏ میں نا ایا سب دہ سے 4-0۸-0۸ اکا یاں سے۔ 
(и)‏ ٭- گور Р Бе‏ کا موی فا صل جو (۔ تور کے سا تر شتت میں نایا (Й‏ ےوہ ہے۔ 30-01 اکا نیال 
(йі)‏ نز را О‏ وی فا ز× ور УЫ‏ ی مت ںا | ایا ددے۔ ۱6-0۲-۹0 نیال 

OS=RQ-2 تمس نا ' گیا ےوہ ے۔ا کل‎ ЫЛ У Дов وت‎ (бщ 

اب ان فاصلو ںکواستعا لکرتے ہوۓ مقطول متا موس ط رع با نکر 2 п‏ 
نصا ت کمن ہر ذ یلع тей э‏ 


ЙЫ 6)‏ شض ا سک . گور еб ш‏ جو 0 ۔ گور کے سا کے نایا گیا مو( شت :× ۔ حور کے رتست میں دوش 
6 - ر کت میں یچ نظ کے 2 олн‏ 6.2 ضوع ور نف تی کت ہیں۔ 


i)‏ می نو کا دش ا لک ور ےکمودیی فا صل جو ن3 ۔ گور کے مات ناب گیا ہو( شت ۔ تور شت مت میں اور 
و گور ی ی مت میں )- >й‏ سکس ہے 3+ ے اور ھ کے لے ہے هس شف Ж»‏ کی کے 
دا 

Ый 0‏ ستو شک زوو ЖЛ‏ کبیا نکر کے Ў х‏ انا سب اور ۔ کش بعد میں ام 
Л ЖО Жду‏ 
Л ре {Лу‏ ہیں (4,3) ر8 تصات -)2 ,6( 
نو کی ےک نصا ت مسقوی У‏ رک کے доз)‏ 

Кы ылгын зло 1 الم‎ 

аш 0)‏ تشاورطول ا ی ا ال لے و ы А эл‏ 

АЛ Ме اور ( خصات پال رتیب.........اود........... میں اس‎ × м7 (и) 

АЛ А کے × اور ر خصات پال رتیب.........اود....... ہیں اس ےا کے‎ (а) 

Аш 8а لط کے × اور ( صات پا رتیب...........اور ...مہ گی انی‎ (ү) 
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зп 
ور‎ хв аЛУУ х گور ے فاصل 6۱4 یاں ہے۔ ان 2 ع کا‎ У :)ہوک نت جک‎ 
(аз) ےا کے‎ Але سے فاصلہ 3اک تیال ال لیے ر قط ع پاش ی طول شد‎ 
لی اکہ(ذ مالیا‎ 
صات (3,4-) ہیں۔‎ м اوھ میں الس‎ зд уні کے‎ мй (и) 
(5, ت ہیں(‎ т کے × اور رصا ت پال رحب 5-اور و ہیں ۔اس‎ Ый (ш) 
албаа 880 اور 4 ہیں اس‎ 3 г} جاور از‎ 580 (м) 
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7/0 

АС рб уза ال‎ 

шч,‏ کاب لک 

)1( 29 ۰۸ - گور سے 4+ اک یال فاصلہ پر ے اور 
کے سو аА АД‏ 
Л Аа, Ало” у‏ ہیں )4,0( 

@ 9 کے صات (0,3) ج ںکہوں؟ 

Лс (ш)‏ (0, 5ں ءکیوں؟ 





D (ім)‏ صا ت 0-4 ) ہیں ءیوں؟ 
(у)‏ با اڭ 0 2 ں ءکیوں؟ 
کوک х‏ کور ب хд‏ گور سے би Јев‏ سے ای (ле нА Ути х2‏ 2 177 
قط کے × ۔ گور н, об‏ چان بد کا ہے کور у о Јова‏ 
39 ےئ صا ООо уул‏ کے ہو 27-х ДЕ‏ سے اس Дев‏ ۔کہوں؟ 
оше‏ ےہا لصا ت ہیں؟ ا سکیا دونو ںگوروں سے Јев‏ اس لئ اس ЛЛ Г‏ 
ہو лЁ‏ ےخصات (0,0) میں 
Поён‏ نے ی длу, АЛ‏ نس میں نط وا 8 را 
کا مشار کہا وک _ 
УУСУ (1)‏ میں ہیی یس ےب تک کل ہوک ,+) کول ]یج شت × اورشیت ۔ ой‏ را ہوا ے۔ 
2б, 11 7 Й (i)‏ سے جب نتو ری کل 7 (+,-) کول 11 ربج учні‏ کور ےگھرا 
ہواے۔ 
ЁЛ ш)‏ س ےجب ات کل теси! АЎ улие (с)‏ 
Шле блу (iv)‏ کل( )مول ха лу б‏ 1 حور ےگھراہواے_ 
зл,‏ کور 2 
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71 Ад? 





313 
ر مارک :کی مستت وی میں قط کے متت مکو بیا نکر ےک ظا م کاس ی مطالع کیا سے | (Convention) lı‏ 
»سوام نیا می تو ل کیا گیا ے۔ بطم مشا ل کےطور برای بھی ہوسکنا ыд Ре‏ بور 
یس ہو من تھا е ВД‏ ای مبڑھاے۔ 

327 


л‏ مد رچ فل ماک سوال کے جوا ب آکے: 
(i)‏ تس یکارجیزی ستتوی می ںی قط کے متا مکی نکر نے وا БВР‏ کیان ؟ 
(ii)‏ مستوی میں ان وولو ول سے بت әл‏ نا مکیاے؟ 
(ыш)‏ ای نت کا نا م کیا ے جہاں وط ایک دسر ارت ہیں؟ 
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Л] جوا‎ зокон کل 3.13 کو‎ 2 
جج صات‎ (0) 
عتصات‎ Cc (б) 
Сз, дш ыу, (ы) 
ВО д) е о» (у) 
نص ءیش‎ (С) 
„ен (м) 
М 0р9 (уц) 
21022 ذذ )لق(‎ 





2019-20 


78 БАДР 
ے گے ہوں‎ м АЗУЛЫ ОБЗ 3 
(То Plot а Point 1n ће Plane 1f 168 Coordinates аге Given) 
کے بار ے میس لو چا اب مآ پکودکھا بل کک‎ ол ا بل م ےآ پ کے اط بنا سے اد رآ پ‎ 
- کے یں‎ вА تمعلوم ہوں _ اک‎ АЛ مان نا یسوی میں سط رل اکر یں ان‎ 
ان لئے ہی کرک نف کے صا ت (5, 3 ) ہیں اس تقو مستتوی میں الا ٹک رتا ے۔ سو ھت ہیں‎ 
لک ۔ حور سے‎ йш МЭЛ (3,5) اورا ی اکا ال 22 ہیں یس اعم بر پر ایک اکا یکوظاہرکرتا‎ 
ОКИ سے اور «- گور سے اس مق کا فا صل - گور کے سا کے سر‎ КЕЗ ال نوہ کا فا صل ×- گور کے اتسار‎ 
ہیں اب‎ ЈАКА فقطہ‎ йен 2 ОЗ ہیں۔ م برا0 سے شرو )کے 4و2 ہم شثبت مد گور پر‎ 
_1(2 4 ہیں چم - وروش ت رت 5 کے ہیں اور هتقو مار کک کے بی ( شم‎ за А 
ے۔‎ (РЕЙ ے اس‎ АЛ Оза 3اک یال اور - گور‎ Деб گور‎ УРЫ 26, 
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وٹ کے کہ Ф р‏ وائ کیرک کے دوفو ںیئت شبت ол‏ = ستوی میں 

УКЛ می اک ئیاں ہے‎ А-у Дево їе 07 ЛЕ کو پلا ٹک‎ оза 

4ے( کل 3.14 ر گے ) نتر و ғ‏ خرن یش وائح سے ۔کیوں؟ 

شال 3: کا رتیزیسقوی میں ان اط (3-,5(,)5-,3-),(5 ,3-),(2 ,5(,)5 ,5(,)2 ,0(,)0 ,5).اور(1 ,6 )کاٹ کے _ 

مل : 11em‏ 25 ×۔ تھوراور نز 2 ان نتاک متا مکل 3.15 یی نقتظہ کے زر لج دکھا گیا سے ۔ 
те‏ کا کے۔ ү‏ 





Ү 


کل 3.16 
لوٹ : من رج بالا شال تشپ د کے ںکہ(5,0) ادر (0,5) ایک ای مقام بوا یں بلاط رح (5,2) اور (2,5) کے 
متنا مکی تف ہیں می( 5, 3) ادر( 5,3 ) تلف متام یں اسک ہی لت رآ без,‏ ےگ گر لا # Хх‏ 
لت کا دیزی وی میس (ух) хуу‏ م سکف е‏ ا لک مطلب ہے беу‏ ںاور کی 
تیب ام ہے۔ اس ے (ху)‏ ایک رتب ج املا (хуу) #1Ў Сух)‏ رتب جوڑا ار لا < × مزید 


_их=у/ (х,у) = (у,х) 


2019-20 


مت و و 5 
مثال 4. منررچرز ل اعداد کے جوژو ںکوکا رتو ی مستوی میں تقاط کے رب پلاٹ سجن ورول دوه 1-1 اکا کا پکانہ 
استمال کے _ 





е:‏ ٹس و گے اعداد کے جوڑو ںکو ہم قاط (3,2) ,(03.5) ,(3-,1) ,)914,4 )2,3( سے ظا رک ے 
یس ءان نقاطکا متا م ڈاٹ کے „Дз та‏ 


ГА 
е 


Ү 
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2019-20 


76 رای 

ہرایگ کا ون ریا ДИЛИ ПОО)‏ سا وو با л С‏ ےلو 
ان & ار لال پا نے 3 اور با ارات ےپ وہ سیخ سس کو (3,1)بڑھاتا ے۔ اک رح سے جب دوس Ш‏ 
а поно Ји ЖЕЛ,‏ 4 دکھا نا سے .نود وس کو( 2,4 بڑھا تا ہے دوس کی مره میس اکپ ہلا 
کل ڑی لال شش 1 اور ہرے میں ہے (з) н‏ سے )1+4 ,1+ (з‏ کآ کے >К‏ 3,0( 
а‏ جن اور л Да?‏ 

кл‏ مطلب ہے(10 ,10) کک ЖС‏ چ بر دنو عرش ادر ی طول نش 10 ےناد ہو۔ ایک سلہ 
СМС,»‏ متام ےبھی میتی یہ ہو شال ЕРИ РАА ТИТР‏ 
1 22205 4 گرا ےتک دور ےکا ریک 6 (0,0 )وا6 ار overshooting‏ کے لی گے 
ویتکا ی ЛАЗА‏ ا یلو بہت в‏ کے سا کرکمیل л‏ 
یمرک Л‏ ستو مین تاو تک ےک مان حتاف سورت مال سکرا ف „эд @/Л‏ 
ناص راف ۔احاطگراف Да лоу‏ باعل میں ہڈا ے۔ ای صورت مال ٹیش تم 
کرو وباو ررر گور کے بد سور ور و رت وا گور ویر سے بارس بل - 

قرو و 

1. کون سے رع اورکون تور نقاط )2,4 ,3 ,)21,0( ,(1,2)اور(5- ССЗ)‏ کا رز ی مستتوی میں 

Лы 6]‏ کے اپنے جوا بک تر ان یجے۔ 
2 مث رر چ زل چول ل د 2 ДТУ ова‏ کوروں برمناسب | ЕК‏ = 
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(Summary) „2123.4‏ 
الق می ںآ پ نے من ہرذ یل КЬ‏ 


.1 


رت 


‚3 


11 


کسی شہ باتوی میں متا ЛЫ ДА ЖАШ‏ بل یب а‏ 

лг А Ре фу یز اش‎ Йу 

х (2)‏ وراو رکو وی خی رر СО‏ ے_ 

О آوچا رتصول میں ہا ہیں رح صر‎ ТЕЛА 

رو Йй‏ مب راکہلا تا سے ۔ 

= г” ابر‎ РОЛЕ اور ورس هک‎ ШУЛА گور ےنا صل رش‎ ТД 
ал ЛО у) оь РБ А 

- ت ( ر0 )ہے ون‎ БТН ت(0بء)اورں-‎ АЛ مور ری نیہ‎ x 

مہ را کے صا ت (0,0) ہہوتے ہیں۔ 


Деля лп С رطع‎ Соо лал). 


صا ت 1۷ر ہوتے ہیں е‏ شب ت нб‏ ی عرواوطا لے ہیں_ 
ار Х=* у‏ ب (×,ر) < (یرہند) اور у),= (ух)‏ ,)ال۶ بز -х=‏ 
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